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Linearna algebra 1

26.01.2008%.

1 Od‘reg:liti rang ma.tring_??.':"". <

T ' & -1 9
A=|2 -1 k 5|, keR
_ 1 10 -6 1/ .

2. Izraunati determinanty

'1| 2 0 0 0 0
‘8 3 0 0 ¢
D, = 0 5 8 00 0 .

0 0 ¢ - 0 2 1,

3. ZasvaldmeR odrediti skup rieSenja sistema

mry + oz 4+ owmy @y
Ty + mEz -+ Ij + 1y
+
+

i

0
0
T+ oz, mry + Iy 0
- 1 "",+ T3 3 4+ mzy = {
4. U veltorskom prostoru ER"‘ datisu pobp.oston U=L{{1.1, 3. 2; (1 2. 2.4}
bV = L{(1,3,4,0 +2),{1,4 co,a -4} (o€ R),

a) ,Odredit ba.ze i dlmenzlje velctorsiih potproui;ara U+Vi U NnVvu
- zavisnosti od a.

b) Za one vrijednosti parametra o za koje je dim(U + V) <« 4 mpsta.t;
da li veldbor v = (1,2,3,4) pripada potprostory I/ + Vi

5. Odrediti jednaginu prave koJa prolam kroz [coordma.tm poc:etak i suece
prave

T =

- =z -3,

a‘:—-2:_'_'y——3_z-—4
2 -1 T3

- 6. Odrediti jednafinu normale spuétene iz tagke M (3,2, 1} na g-—osu.

R T T N ST R NV BN SECE N OO
Zf. /(/] /§ f B R STR Y S
X - “ O ST/ SO S -

0 /; 2’-11(( «?,\vzm
0 0 .z -9 -3k
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{ ,E l . Vs
7 Z KL e = /
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! . . (i S
A iy e

-4 /2 g

] ) L7

P2 ) 2 f} E
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-1

: - 3L.p1.2007.

@mjeéiti sistem matriénom metodom

2z 4 by -
dz + 3y -~
20 + 3y -
x +

¥ -

gdje je k realan broj.

2. Izrac‘:un'a.ti determinantu

10, 1

1% 0

Z 4

D=1335 3

) _ {nin n
G&/ drediti inverzou matricu matrice
' 100
e 1-0

0 b 1

00 ¢

06 0

A Neka su data dva vektora X 0Y ravni B = (a1, 62), T = (b1, b2). Dokazati

8z

89z

5z
Tz

3 e B e B S

PO o

- OO OO

Huuh

Lmea,rné.r algebra 1

(w/("») e

-

8 .
f&f,w f:ﬁﬁ;;ﬂ.
12 a3 ‘
1
U
ol
0
z
4 A 0. 0 o 0
k=l n 5 0 0

gk he ~L ]

Lahuk b el A

(23} C!.gi

da je povrina paralelograma konstruisanog nad tim vektorima P = b, b
. - ' Lo

7. Odrediti kanonsku jednaZinu elipse:

(a)cija su tjemena A41{—4,0), 42(4,0) i B1(0, —8), B2(0,3);
(b)ako je rastojanje izmedu ziza 8, a ekscentricitet je i



Linearpa algebra 1

e
29.02.2008.
. Odrediti prirodu rjeSenja sistema linearnih jednagina u zavisnosti od parame- 7
tra k : N
B -  zy -+ 2z3 4 gy = 0
2z, - 3:1:2. + 4z = 5 -,w_."
T, + z3z b T3 = 2 /k/
4z, -~ 4z + 8Bzz + (k+ Blzg = O L V’é

. Odrediti inverzou matricu matrice

1 0000

a1 00 8

0 b 100

0 0 ¢c 1 0 /
00 0 d 1 oL

e

. Izratunati determinantu matrice Aredan

fa b b b
b a b b
A=1! b b a .. b 1.
b b b Q-

. Tzratunati zapreminu tetraedra &iji su vrhovi tatke A(0, —3,~1), B(~2,0,-1),
¢(-2,~3,5),D(0,0,7). Kolika je njegova visina spuétﬁm.( iz tacke D na

bazu?
. _‘ )
. Odrediti jednatinu prave koja sadrii tatku (4,0, 1) i sijefe ptave
z—1 y+3 z-5 . )

2~ 4 7 37 S

_ﬂimg:_g__z-i-l ﬁj ‘\
5 -1 2 ; -
§. Kroz tatku (~3,1, —2) postaviti ravan koja prolazi: g\e& _.

.. (a) kroz tatku (—3,1 ~2) 1 z-osy;
(b) kroz tatku (2,-5,3) i paralelna je sa z0z ravoi.
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PRVI KOLOKVIJ IZ LINEARNE ALGEBRE 1

P
1/(a) Neka su date matrice

23.11.2007,

(21 (3 2\ ,_f-113
a=(34)m=(F3)e=(T 1)
Odrediti element dz matrice D = (4C — BC)T.

(b) Transformisati izraz AC — (CTB)T.

. 7
4 Nela je A simetrifna matrica. Tada je:

1
. Nels je data ;;nati:ica d=11
. . 3

(a) AAT simetritna matrica;
{b) AT simetritna matrica; ,
{¢) proizvod dvije simetritne matrice je simetri¢na matrica.

Obrazloziti istinitost prethodno navedenih tvrdnii.

/{ Koje su od sljedecih tvrdnji talne:

(c) det(AB) = detA detB;
(b) det{AT) = detA;
{c) det{A + B) = detA + detB.

Obrazloziti odgovore!

11

2 319.
R _ 4 k :
(@Y Za koje vrijednosti broja k sistem Az = (2,3,7)7 ima jedinstveno
rjeSenje?
(b) Za koje vyrijednosti broja & navedeni sistem ims begkonafno munogo

rjeSenja? -
2 _A-5 /2 vb,

i B er—3 Bt i
= C1e 19

(

i )
WL e S S B
T e s 2



Linearna algebra 1

g

| . : 31.01.2007.
.U (Ve .

1. Rijesisi sistem matri¢nom metodom

9% + Sy — 82 = 8
dz + 3y — 92 = 9
-9z 4+ 3y =~ bz = -k’
z + BY -~ 7z = 12
gdje je k realan broj. /! k @j

2. Izrafunati determinantu

@drediti inverznu matricu I ;

-
4. Neka su data dva vektora XOY ravoi @ = (a1, as), T = (b1, bs). Dokazati
da.je povriina paralelograma konstruisanog pad tim vektorima P = ‘;1 ‘;2
L be

5. Odrediti kanonskn jednatinu elipse: '
(a)éija su tjemena A1(~4,0) Ax(4,0) 1 B1(0, ~3), B2{0,3);
(b)ako je rastojanje izmedu Ziza 8, a ekscentricitet je 3.



Linearna algebra (kolokvij)

@ s PRy Ch 2t 28.05.2010.
- A E "’/*'/r vio o
w0 4 A
1. Rijesiti sistem ‘
et mozx + . oy A oz =
z + m y + z =
z -+ ¥y + m z =

L~ 2. Odrediti inverz matrice (Gans-Zordanov metod)

2 -1 o
-1 2 -1
0 -1.2°
\, : 3. Odrediti rang matrice

— 1 X -1 2 ‘ '
: 2 w1l A 5 l,AER ‘
i ‘ : . 1 1 -6 1/ | .

\ 4. Dokazati da su matrice reda 2 koje su komutativee sa matricom ( g} é ) W komutativne.

(o

RIS

5. lzratunati determinantu matrice

% : 7 s v
l4zy l+mga - 143y B
: itz Ltmaye - 1 Tale 1. Z
can cae . Ry - _-?_“W,L _Q‘J_:_{_
1+zan 1+ Taye - 1+ Znln ’

. 6. Neka su.X i Y ragliziti potprostori dimenzije 4 vektorskog prostora Z kojt je dimenzije 6. Odredit
moguéu, dimenziju potprostora X NY.

7 -1 0400 r0
= A 7 -4 O!\ 0 /k.,n) ne /[ -—24
o -4 1100« 6 - 1

o
& o
o o~ !

—
mQ"O
]
T—
T
b4
oy O I
t
W =2
e ]

ra e
o> o= QO
QNL-

H
;ac)ra
“—-.__’_‘_‘—__-‘___———‘l
—

T

&

7 "L} -4 4
a0 < -1 , o -3 0 -t ~L 40 -3 | 0-0-2 7
2 o |t ) B R A viod oo T A
AR IR E TR R 18 I I DO 3]
o 0o v as T S
1o [y it A S
o 4|k 1 s / T z’l
Low =



Lineatna algebra 1

16.04.2008.

' %vektorskom prostoru uredenth trojld kompleksnih brojeva nad poljem:

. Odrediti tatku simetritnu tagld (2,7,1) u odnosu na ravan

(2) B
(b) C; o

ispitati linearnu zavisnost vekiora . -

a=(3—2,4,1+4), b=(1,~i,1—1), c= (4 =4,1,3+4).

. Odrediti inversnu matricu ‘tfzatrice | ,,CX : b }( ’{;\.% - Cﬂb
0 1 - 1\ &a‘d
a=| 20
1 1 « 0
. Odrediti prizodu rjeSenja sistemna o
| ay + bz = ¢ => C= O bz ‘
¢t + az = b P 2 (:Uj -~
bz + ¢y =@ e

(<o)

-4 = (.
z—Ay+z+T7=0 F?/(C"Ol

. Odrediti jednaginu hiperbole koja prolazi kvoz tafku M(4v2,3) i ima

zajednitke FiZe sa elipsom




Linearna algebra

13.07.2010.

W 1. Odrediti A™ ako je ‘ -
- 1 0 00 ‘
bt 1t 00 e
A= 90 1 10 ’U‘P\ﬁ
-1 -1 01 |

% f’. : Qﬁ’.«& Odrediti rjeenja sistema linearnih jednagina u zavisnosti od realnog parametra A
A+l + y 2 2 - A g‘b“@?g
z + A+t + z —2 P o1
A

‘m + y + (A1)
A Odrediti rang matrice I hﬂw

(1 A -1 2 Uﬁg,hﬁ/pf

Ho 1

2 -1 A 5 |,AeR 3}
1 10 -6 1

brazloZiti istinitost sledeéih tvrdunji;
(a) presjek potprostora vektorskog prostora je njegov potprostor;
(b) unija potprostora vektorskog prostora je njegov potprostor.

; kazati da jednake spekire imaju:
g a) matrice 4,AT; -
S e 44T g

- (b} slicne matrice.

7 eil 2 li profzvoljno linearno preslikavanje preslikava skup linearno nezavisnih vektora u skup linearno
) nezavisnih vektora? Obzazloditi odgovor.



Linearna algebra -1 godina

30.09.2010.
. Dokazati sledecu relaciia
14 oo vs Qg
o l+oz -+ Ca
; . =1l+oy+ogt -+l
431 (23 e 1 4:,05

. Dokazatu da je proizvod gornjih (donjik) trougaonih matrica gornja (donja) trougaona matrica.
. Dokazati da skup W rjefenja nehomogenog sistema linearnih jednatina

© 31Ty +"'+alnzn="’01

‘ am1x1+---+amnmnz—-0
sa realmim koeficijentima obrazuje potprostor vektérskog prostora R*.
_ Obrazloziti da li je B2 potprostor od vektorskog prostora R3.
. U prostoru R* dati su vektori
oy = (1,1,2,1),32 = (1, ~1,0,1),35 = (0,0, ~1, 1), 7 = (1,2,2,0), 2= 1,1,1,1).

{(a) Dokazati da {1, T2, T3, £4) Eine bazn prostora R%
(b} Odrediti koordinate vektora & u odnosu na tu bazu.

. Dijagonalizovati matricu

i e DD
;

b B2
0



J\._ , /{ }J savisnosti od parametra X rijediti sigtem
Vo

Linearna algebra 1

01.07.2010.

iz o+ oy 4+ ozo=1 bb{{kp' -
z + Ay + oz = A
s 4+ ¥ + Az = A
"‘[‘ i “:}drediti rang mafrice :
(_%/ n-1"1 - 1
e 1 a-1_ .- 1
1 1 e om—1

»

N ‘
”F" 2? ,?’X:/\Neka S U1, V2,5, -2 Un vektori prostora V. Ispitati linearnu nezavisnost skupa {v1 + v2,v2 +'U;
¢

e

&

Uy ooy Up + ¥1} 1 zavisnosti od parnosti broja n. oliviee seeb

. Neka je R skup svih pozitivoih reainih brojeva. Dokazati da je tada R+ vektorski prostor nac !
poljem R, ako se sabiranje vektora oznafeno sa & i mnozenje vektora skalarom oznadeno sa ©

definisu na slededi natin ‘
' a@b“—-”-ab,a@o[ﬂa“,a,bEER"*',o:eR.

0 LE/ eka su U i V potprostori vektorskog prostora R}

U = {(a,b,e,d) | b+c+d =0}, -
V = {{a,b,c,d) | a +b=0,c=2d}.
Qdrediti baze i dimenzije potprostora U, v, unV,U+V. '

Q a cka je A : R* — RY linearan operator definisan sa:
@ Alz,y,2,t) = (& +2y 32,2z + 3y + t,x—3z+2t,-y+ t). Odrediti jednu bazu prostora ker(A) i

prostora A(R*).



Ispit iz Linearne algebre 1
11 05. 2009. godine

Ispit"ée radi 120 minuta

Zadatak 1. Matricu ,
. 3 21

7T 31
. _ -3.2 2
napisati kao proizvod elementarnih matrica.
20 poena

Zadatak 2. Pre’spostavim‘io da su o, B iy rjefenja jednatine 2 +pr+q =0.
dokazati da je

= R
= I i)
- R =2
it
o

30 poena

Zadatak 8. Kroz tatku presjeka ravni x+y+z-1 =0ipravey =1, 2+1=0
postaviti pravu koja lezi u dato] ravpi i normalna je na datu pravi.
20 poena

.Zadatak 4. U vekﬁorskdm prostoru R™ datoje n velchora:

- T3 = {1’6’ Oy vyl CL)', /h wil)m'# ! {”;t"“":j"fﬁ“r“ £
z, = (a—1,2,0,...,0,0), & .

Tz = (a@Q,CL,S,...,a,a) . <

-~

ol ) N og DS QR .

Tpo1 = (a——-n—{—?,a,...,nml,a) N | (,
Ty = (a-—-ﬂ-[—}.,a,...,a,,n) T

e .o
Gl

Odrediti vrijednost parametra a tako da ti vektori budu linearno nezavisni.
. 30 poena . . S

N
L]

A Lw' . et ‘\:‘5‘?
1 f{f : / “3 & RS
— Sy -ap ﬂ_ﬁjf‘/ & ¥ f .. f
!‘,‘ ! N é\ ~ e,es. . /
f . . #_: ) i 4
i At /
i . " - ra
I‘: e ' e 1’/
< ‘ ‘I‘f
akie SRR -y L
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Isplt iz Lmeame algebre 1
11. 05 2009. godme
Ispit se radi 120 minuta

Zadatak 1. Matricu
. , -3 21

731
' -3 2 2
napisati kao proizvod elementarnih matrica.
20 poena.

Zadatak 2. Pmﬁposﬁammo da su a, '3 1y rjédenja 3ednacme :c —1— prtg= O
dokaz&t:t da je

a B v . ‘2 L
g8 o P

Zadatak 3. Kroz ta,cku pres;;eka ravni z-{—y«i»—z—-—l Qipravey =1, z+1 =0
postaviti pra.vu ko;a. le#i u datoj ravni i normalna je na datu pravu.

20 poena - T
) 7 ;_) o
Zadatak 4. U vektorskom prostoru R™ dato je n vektora: oo
£ = (1,6,8,...,0, a}, ._
= (6-120..,0a) U
I3 = (C& 2(1,3 CI.,CL) ( . ‘ __f”:

Tpo1l = (a~—n+2,a,...,n-—1,a)
z, = (a—n+la,...,amn) °

Odrediti vrijednost parametra a tako da fi vektori budu linearno nezavisni.
30 poena '

(07 . @4 i wé?w
= <

G

s e

(L
- o PR e Yy TR
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£8.10.2008,

‘\‘ 1. U zavisnosti od parametra A rijediti sistem

Az + ¥y + oz

= }
T 4+ Ay + oz = A
T 4+ oy o+ Az o= A
‘) 2. Qdrediti inverz matrice
- . 1 a .a° a®
0 1 e an~1
0 g 0 i

.Ho

JK’.’ Dokazatt da su matrice reda 2 koje su komutativne sa matricom ( é ) medusobno komutativoe.

4. ObrazloZiti istinitest slededih tvrdnji; .
(a) presjek potprostora vektorskog prostora je njegov potprostor;
(b) unija potprostora vektorskog prostora je njegov potprostor.

5. Neka je 4: R* - R4 linearan operstor definisan sa:
Az, y,2,1) = (z -+ 2y + 32,2z + By + £, @ — 3z + 2, —y -+ t). Odrediti jednu bazu prostora ker(A) i
prostora A(RY).

6. Slitne matrice imaju jednake spekire. Dokazati.

- O“P“A
n O "t
L. O
[ : -t
) o v ol
e



08.10.2009.

q' 1. U zavisnosti od parametra A rijediti sistern

A 4+ ¥ + z = 1
z 4+ Ay + = A
2 4+ y + Az = A
‘l 9. Odrediti inverz matrice
- . 1 a . a* a®
0 1 @ - a7t
0 0 0 1

‘F/. Dokazati da su masrice reda 2 koje sut komutativne sa matricom ( {1) é ) medusobno komutativne.

4. Chrazlaziti istinitost sledeéih tvrdnji; .
{a) presjek potprostora vektorskog prostora je njegov potprostor;
(b} unija potprostora vektorskog prostora je njegov potprostor.

5. Neka je A: B! — R* linearan operator definisan se:
Alz,y,z,1) = (z+2y+ 37 2+ 3y £, @~ 32+ 2, —y -+ £). Odrediti jednu bazu prostora ker(A) i
prostora A(RY).

6. Sliéne matrice imaju jednake spektre. Dolkazabi.

w-r
O
A O “° i
. D‘
A o= ! vs"-.7
. o B o
"




Linearna algebra- 1. godina

~16.09.2010.
¥ Odrediti A® ako je
1 0 090 ‘
4ol 1 100 LoirEs
- g 1 10
-1 -1 0 1

i

Odrediti rjefenja sistema Yinearnih jednagina u yavisnosti od realnog parametra A

+

Gl + oy o+ oz = 20~ A
g + (A+ly F z o = -2 Sotrk?
z + v + (D2 = A are S
'ﬁL' @ Odrediti rang matrice
n—-1 1 1 -‘71
1 1 a—1 ,

” Obrazloziti istinitost slededib tvrdni;
{a) presjek potprostora vektorskog prostora je njegov potprostor; loor
i L. 5
(b) unija potprostora vektorskog prostora je njegov potprostor.

i Dokazati da jednake spektre imaju:
- (a) matrice 4, AT; TN
{b} sliéne matrice. 2ue?

R, 6. NekajeU=L ({(1,0,4,0), (3,24, G, 1),(1,2,2,9h C 4. Odrediti jednu bazu potprostora U,



Linearna algebra 1 e
' 1z
- 4.07.2008. | _ el

2 -1 X 5
1 10 -6 1

| | I
: 1 A -1 2 M
1. Odrediti rang matrice 4 = A e R _

2. Izrafunati determinantu matrice Dy = (dij)nan, gdje je dij = minf{i, 7}
za sve i, j € {1,2,...,n}. .

3. Odrediti vektor & koji je normalan na vektore T = (2,-3,1) i T =
© {1,~2,3) i koji zadovoljava usloy '

Z(T +27 - 7R) =10,

4. Tzrafunati povrsinu trougla ABC ako su dati vrhovi A(-1,2,1), B(4,5,3)
I tatka E(3,4,4) na stranici BC jako je ugao u fjemenu C' pravi ugao.

5. Date su prave

(L) :z=1+2t,y=1—1¢z=38t

| (Lg):ny,z-i-yﬁ-z::},;. 2(4/»42/7& 5,{{
a@‘“o ) ia=ty=1+44z=0t ¢ |

(2)Odrediti jednaging ravni koja je paralelna sa {L;) i sadrii (L,).
{b}Odrediti tatke presjeka ravni  sa pravom (L3).

Xfﬂ(ﬂi _32/ +/<>+ﬁ (}L 4] +3L) /g;ﬂtg fj:—iy i
Xf_‘gﬂi ..3/4' ,,L/q@ +Y] -QZ} +BY I dJ .
| X*Z(Q/i 'f?%’ Jg(-gf,l( wg\a}f/‘(},{ 1%\() ",_f\\-,

| Wi LRl J‘{MQ k;?’lfe
‘ B T ppe
A VR k'qj:‘

4[7%/%/4

| X=QU + 'é‘v

O



